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1. Угол при вершине A треугольника ABC равен 120
0
. Окружность касается 

стороны BC и продолжений сторон AB и AC. Известно, что периметр 

треугольника ABC равен 10, найдите расстояние от вершины A до центра 

окружности. Найдите расстояние от вершины A до центра окружности. 

Решение. 

 

2AF=AF+AH=AB+BF+AC+CH= 

=AB+BG+AC+GC=AB+BC+AC 

AF=AH=0,5Р=5 

Угол при вершине A треугольника ABC равен 

120
0
, значит угол ОАН=60

0
, следовательно, 

АО=2АН=10 

Ответ: 10. 

2. Окружность с центром О и радиусом равным 13 проходит через 

вершину А прямоугольного треугольника АВС, пересекает его катет АС 

в точке М и касается прямой ВС. Расстояние от М до ВС равно 6,5. Точка 

D лежит на гипотенузе АВ=20 и AD:DB=1:2. Найдите расстояние от 

точки D до катета АС. 

Решение. 

 
            

    

 
    

            
  

 
       

         , то есть DO||BC. 
         . 

            
   

 
, следовательно, 

   
   

 
. 

Ответ: 
   

 
. 

3. На сторонах BC и CD квадрата ABCD взяты точки M и K соответственно 

так, что 2BM=3DK=AB. Найдите ∠KAM. В ответе укажите его градусную 

величину. 

Решение. 



 

Построим △ ACE, AD=DE. △ ACE подобен 

△ABC. 

CD - медиана и высота, △ ACE - 

равнобедренный с углами при основании 45 

(диагонали квадрата делят его углы пополам). 

CK:DK=2:1 => K - точка пересечения медиан △ 

ACE => AK - медиана △ ACE.  

AM - медиана △ABC. В подобных треугольниках 

соответствующие углы равны. ∠CAM=∠DAK. 

∠KAM= ∠KAC+∠CAM= ∠KAC+∠DAK =45
0
. 

Ответ: 45
0
. 

4. В окружность радиуса 5 вписана трапеция с основаниями 6 и 8. Найдите 

расстояние от центра окружности до точки пересечения диагоналей. 

Решение. 

Случай 1 

 

              

              
              

      
     

 
   

                

      
  

  
                   

Следовательно, треугольник ВЕС — прямоуголь-

ный и равнобедренный, значит КЕ=КС=3, откуда 

ЕО=КО-КЕ=1. 

Случай 2 

 

              

              
              

      
     

 
   

      
  

  
                

             
 

 
 
  

  
 
  

 
  

   
 

 
          

  

 
 

Ответ: 1 или 
  

 
. 

5. Дан треугольник АВС. На его сторонах АВ и ВС взяты точки К и L так, 

что АК:КВ=1:2, СL:LB=1:3. Отрезки AL и СК пересекаются в точке О. 

Известно, что площадь треугольника АКО равна 1. Найдите площадь 

треугольника АОС. 

Решение. 



 

Введем обозначения, указанные на чертеже. 

По условию     . Проведем ВО. 
  
  
 
  

  
 
 

 
       

         

По теореме Менелая для треугольника ALB 

и прямой КС: 

  

  
 
  

  
 
  

  
   

  

  
    

     
  
 
  

  
      

 

 
  

  
  
 
  

  
 
 

 
    

 

 
  

               

                  
     
    

 
 

 
         

                
Ответ: 1. 


